Tarnowski Turniej Matematyczny

etap szkolny w roku 2020/21
dnia 26 listopada 2020r.

Zadanie 1. Uzasadnij, ze suma
T+ T+ T+ T
jest podzielna przez 8.

Zadanie 2. Niech ABCDE bedzie pigciokatem wypuktym. Dwusieczne sasiednich
katow zewnetrznych tego pigciokata przecinaja sie¢ w punktach K, L, M, N i P. Podaj
miary wszystkich katow wewnetrznych pieciokagta ABCDE wiedzac, ze wszystkie katy
wewnetrzne pieciokata KLMNP majg réwne miary.

Zadanie 3. Rozwiaz w liczbach rzeczywistych uktad réwnan:

:v2—|—y2+z2:xy+yz+za:
Pyl =c+y+z ’

Zadanie 4. Wiadomo, ze trojkat o bokach dtugosci 3a, 3b i 3¢ mozna pokryé
dwudziestoma piecioma kotami o promieniu 3. Ktére z nastepujacych stwierdzen jest
prawdziwe (odpowiedz uzasadnij):

(A) Réwnolegtobok o bokach dtugosci 2a i 2b, ktorego jedna z przekatnych ma dtugosé
2¢, mozna pokry¢ 200 kotami o promieniu 1.

(B) Trapez o podstawach dtugosci 6a i 4a oraz o ramionach dlugosci 2b i 2¢ mozna
pokry¢ 500 kotami o promieniu 1.

Zadanie 5. Wykaz, ze jezeli wspotczynniki réwnania kwadratowego az?+bx+c = 0
sg liczbami calkowitymi nieparzystymi, to réwnanie to nie ma pierwiastéw wymiernych.

Zadanie 6. Kazdy wypukty n-kat (n > 4) mozna podzieli¢ przekatnymi na trojkaty
(na rézne sposoby). Znajdz charakteryzacje takich n-katéw, dla ktérych — niezaleznie od
sposobu podziatu przekatnymi na tréjkaty — promienie okregéw wpisanych we wszystkie
trojkaty otrzymane w wyniku danego podziatu maja jednakows dtugosc.

Informacje dla uczestnika zawodow

1. Wszystkie zadania sa jednakowo punktowane.

2. Czas trwania zawodéw: 120 minut (2 godziny).

3. Na jednym arkuszu nie nalezy pisaé rozwigzan réznych zadan. Kazdy
arkusz nalezy podpisaé (drukowanymi literami) imieniem, nazwiskiem oraz nazwa
szkoty.

4. Przed uptywem czasu nalezy zeskanowac lub wykonaé czytelne zdjecia rozwigzan
zadan i przesta¢ je w (jednym) podpisanym e-mailu na adres, z ktérego otrzymali
Panstwo zadania.

5. Orginaly prac nalezy dostarczy¢ do swojej szkoty w zaklejonej i opisanej kopercie
w terminie do 2 grudnia 2020r.
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